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pavages avec des
dominos

par Farid Attaf, Natacha Delmonthe,
Mohamed Alain & du

Nous avons étudié les tifents pavages pos
sibles de formes a 'aide de dominos.

Voici un exemple :

Srun,
Collége \ictor Hugo de Noisy le Grand (93)

: Pierre Lévy,
Ramillon

chercheurs : Olivier Bodini, Pierre Duchet

— pavages avec dominosaigram

estion prétexte est a recherche de conditions

En pavant des formes avec des dominos, il
apparait clairement qu'il est impossible d'en

Laq
garaniissant le caractére unique de la solution troufRer Certaines. Cela est évident si la forme

aun probleme de pavage partculier

MATh.en JEANS en 1997

contient un nombre impair de carreausicy’
une forme impossible a paver

Nous avons alors commencé & étudier les rec
tangles de lageur 2 carreaux. A chaque fois,
nous nous sommes posé la question :
* De combien de maniéres fifentes
estiil possible de paver le rectangle
avec des domings”
Les rectangles de largeur 2
Voici tous les pavages possibles pour les 6
premiers rectangles. (On appelle L la lon-
queur des rectangles et N le nombre de
pavages possibles.)
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SiL =4 alorsN, Nous Iavons vérifié et voici tous les pavages
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En observant ces premiers exemples, il appa
rait qu'il est possible de prévoir le nombre déoici donc notre conjecture
pavages pour le rectangle suivant, de lon-

queur 7. En dét, Ny =N, +N; (3=2+1); N,
Ng=Ng+Np(5=3+2) N5 =Ny +Ng (8=

5+ 3) |Ng = Ng+ Ny (13 =8 + 5). D'aprés qui est valable dés que la longueur du rec-
cette remarque, on devrait avbif = Ng + N5 _tangle est supérieure ou égale a 2 dge 0
Clesta-direN; = 13 + 8 clest-a-direl; = 21. etN;=1
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MATh.en.JEANS en 1087
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Voici une preuve de cette conjecture :

Prenons un rectangle de longueur L et aug-
mentons sa longueur de 1. Pour recouvrir le
morceau supplémentaire, il 'y a que 2
maniéres possibles, soit avec 1 domino, soit
avec 2 dominos.

4

On obtient :

Bl

Pour paver un rectangle de longuéur 1, il
faut donc savoir paver un rectangle de lon-
gueur L et un rectangle de longueur L — 1.
Notre conjecture est donc démontrée.

MATh.en.JEANS en 1087

En utilisant cette étude, nous avons remarqué
quil est possible de connaitre le nombre de
maniéres de paver des suites de formes util
sant ces rectangles. En voici un exemple qui
obéit exactement a notre loi.

Ona 36+42=

8. Etainsi de suite.

En partant d'une forme donnée (forme 2)
dont on connit le nombre de pavages pos-
sibles par dominos N; (expérimentalement
par exemple), nous pouvons consiruire une
suite de formes obtenues en ajoutant un
domino comme dans les exemples précé-
dents.

[Nzl

Estil possible connaissahl , c'est-a-dire le
nombre de pavages de |a forme Z, d'en
déduireN; + 1, le nombre de pavages de la
formezZ+17?

Crest toujours la méme idée ; il 'y a que
deux. maniéres de recouvrir le morceau sup-
plémentaire lorsqu'on passe #aZ + 1
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Nos recherches sont, pour cette année, termi
nées, mais nous avons parfaitement conscien
ce de n'avoir qu'effleuré le sujet. A I'anée

ou prochaine peut-étre |

Pour connaitrél; + 1, il faut donc connaitre
non seulemeri; mais aussN; - 1 qui est le
nombre de pavages de la forme suivante

Dans tous les cas, on aura

Nzy1=Nz+Nz_y

MATh.en.JEANS en 1087



